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Betas e circulos 



AQUECIMENTO 



1. De as equagoes parametricas e cartesiana da reta r, fazendo um esbogo da mesma: 

• r pelos pontos (2, 1) e (3,4). 

• re perpendicular ao vetor (1,3) que passa pelo ponto (1,0). 

• re paralela ao vetor (1, 3) que passa pelo ponto (1, —1). 

2. Determine as equagoes parametricas das seguintes retas. 

• 2x — by = 3. 

• x = 3 y. 

• x — 4 = 0 



3. Dadas as equagoes parametricas das retas abaixo, determine a equagao cartesiana de cada uma e diga quais delas 
representam a mesma reta. 



• r i : 



• r 2 : 



• r 3 : 



x = 3t + 1 
y — — 2 1 4“ 2 

x = — 6 t — 2 
y = At + 4 



,tet. 

,t eR. 



x = —3 1 + 2 
y = 2t 



,teK. 



4. Decida se cada uma das equagoes abaixo define uma circulo, um ponto ou um conjunto vazio: 

(a) 2a; 2 + 2 y 2 — 3a; + y — 1 = 0; 

(b) —a; 2 — y 2 + 6a; — Ay + 3 = 0; 

(c) x 2 + y 2 — lOx + 2y + 26 = 0; 

(d) 4a; 2 + 4 y 2 — 4a; — 8y + 21 = 0. 

BASIC O 



1. Verifique se as retas dadas em cada item sao ou nao sao paralelas. 

• / 1 ^ ^ ,t&R e 3x + y = l. 

{ y=l-t 

• | \ ,t€t e x + y = 0. 

{ y = i - 1 

2. Encontre o ponto de intersegao das retas r, pelos pontos AeB.es, pelos pontos C e D, nos casos abaixo: 

(a) A = (0, 0), B = (1, 0), C = (1, 1) e D = (1, 2). 

(b) A = (2, 1), B = (1, 1), C = (0, 1) e D = (2, 2). 

(c) A = (3, 1), B = (2, 2), C = (0, 1) e D = (-1, 2). 

(d) A = (1,2), B = (2,3), C = (-1, 1) e D = (1,5). 

(e) A = (-1, 0), B = (2, 3), C = (-2, 1) e D = (3, -4). 



1 




3. Encontre a intersegao das retas abaixo: 



• r : 4x + y = 4 e s : 3x — 2y = 5. 

x — t + 2 



• r : 2x + 6y = —6 e s : 
x = 3t + 2 



y = l-3t 



,t€ 



• r : 






y = 2t- 4 
• r : x — 2y = 0, s : y = 4x e l : 



x = —t — 5 
y = 1 -h 2t 

x = t — 1 



,t€ 



y = 2-2t 

• r : 2x + y = 1, s : 3x + 4y = 2 e l : y — 5x = 5. 
x = 2£ + 1 



t G 



■y = 2 — 3t 



,<6 



x = t — 2 

i ’* G 

y = 1 1 

y 3 



l : 



x = t — 1 
y = At + 2 



G 



4. Em cada urn dos itens abaixo, determine, se existir, o ponto de intersegao dos segmentos AA' e Se os segmentos 
nao se interceptarem, decida de eles pertencem a retas concorrentes, paralelas ou coincidentes. 

(a) A = (1, 3), A' = (2, -1), B = (-1, 1) e B' = (4, 1). 

(b) A = (0, 0), A' = (1, 1), B = (3, 4) e B' = (-1, 5). 

(c) A = (1, 234), A! = (0, 123), B = (317, 240) e B' = (315, 18). 

(d) A = (2, 5), A' = (3, 6), B = (18, 21) e B' = (40, 43). 



x = t — 1 



y — 2 + t 



5. Determine A G M de rnodo que o ponto (1,A) esteja na reta 

6. Determine as equagoes parametricas e cartesiana da reta s: 

• que passa pelo ponto Pee paralela a reta r, onde P = (1, 3) e r : 



,t G 



x = 2 1 
y = l-2t ’ 

x = 2t 



t G 



que passa pelo ponto Pee perpendicular a reta r, onde P = (1,3) e r : , _ 1 „ 

y — 1 Zt 

• que passa pelo ponto Pee perpendicular a reta r, onde P = (1, 2) e r : 2x — 5y = 2. 

• paralela a reta 2x + 5y = 1 que passa pelo ponto (1,2). 

• perpendicular a reta y = 3x + 1 que passa pelo ponto (—3, 1). 

• perpendicular a reta x = 3 que passa pelo ponto (2, 0). 

x = at + 1 



1 1 G 



7. Determine aebde modo que as equagoes 



,1gK, sejarn uma representagao parametrica da reta y = 2x+3. 



y = bt + 5 

8. Mostre que as retas 5x — y — 6 = 0, x + by = 22; 5x — y = 32 ex + 5y + 4 = 0 formam um quadrado. 

9. Uma reta que passa pela intersegao das retas 7x — 2y = 0 e Ax — y = 1 e perpendicular a reta 3x + 8 y = 19. Determine 

sua equagao. 

10. Determine que condigoes a e b devem satisfazer para que as retas 2y = ax + b e y = 2x + a sejarn paralelas. 

11. Determine a equagao da mediatriz do segmento AB, onde A = (2, 3) e B = (5,4). 

12. Sejarn A = (1, 0), B = (2, 2) e C = (0, —3) pontos no piano. 

(a) Encontre os pontos na reta r que distem \/2 do ponto C. 

(b) Encontre os pontos na reta l que sao equidistantes d e A e B. 

(c) Encontre o ponto P equidistante de A, B e C. 

13. Faga um esbogo do conjunto de pontos que satisfaz a equagao \y\ = 2x — 1. 

14. Achar a area do triangulo formado pelo ponto A = (3, 4) e pelos pontos B e C, ern que a reta x + y = 1 encontra os 
eixos coordenados. 

15. Considere os pontos A = (5, 0), B = (3, 4) e a reta r : x + Ay = 5. Determine CGrde modo que AB e AC sao lados 
de um triangulo de area 7. 

16. Obtenha a equagao da ci'rculo que passa pelos pontos A = (2, 4), B = (3,l)eC = (5, 3). 

17. Qual e a equagao da circulo que passa por A = (1, 2), B = (3,4) e tern o centra sobre o eixo OY1 

18. Escreva a equagao da circulo que tern centra no ponto P = (2, 5) e e tangente a reta y = 3x + 1. 
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PARA CASA 



1. Mostre que, valido pra todos os valores de a, as retas y = ax + 3 — 5a passam pelo mesmo ponto. Que ponto e esse? 

2. Faga um esbogo da reta y = ax + b quando ab > 0. Idem para ab < 0. 

3. Sejam P = (1, 2) e Q = (-2, -2). 

(a) Determine a equagao cartesiana da reta que passa por P e Q. 

(b) Determine as coordenadas dos pontos que estao sobre a reta do item anterior e cuja distancia ao ponto Q e o 
dobro da distancia ao ponto P. 

(c) Determine as coordenadas dos pontos que estao sobre a reta do item (a) e cuja distancia ao ponto Q e A vezes a 
distancia ao ponto P, onde A > 0. 

4. Determine (se for possivel) A € R, de modo que as retas x + 2y = 1; 3x — y = 2ex + y = Xse encontrem duas a duas, 
ern tres pontos que sejam os vertices de um triangulo de area 4. 

5. Esboce a fann'lia de retas descritas pela equagao 3y = Xx + 3, 0 < A < 3. 

6. Determine, com um unico parametro e dando seu dominio de variagao, uma equagao que descreva a familia de todas 
as retas que tern a seguinte propriedade: o triangulo formado pelas retas e pelos eixos coordenados tern area 2 e esta 
situado no primeiro quadrante. 

7. A tangente, no ponto P, a circulo de centro em O e raio 3 e paralela a reta y = —2x + 1. Quais sao as coordenadas de 
P? E se o raio da circulo fosse 5? 

8. Considere os pontos A = (1, 1), B = (4,5) ea reta r : x + 3y = 4. Determine C € r de modo que AB e AC sao lados 
de um paralelogramo de area 10. 

9. O que representa no piano a equagao (x + y) 2 + (x — y) 2 = 0. 

10. Seja ABCD um paralelogramo com lado AB sobre a reta r : x + 2y = 1, e uma das diagonals sobre a reta s : x + y = 2. 
Se o ponto medio da diagonal AC e o ponto M = (1, 1) e as diagonals sao perpendiculares, determine os vertices A, 
B 1 C e D e a area do paralelogramo. 




